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Ciągi liczbowe 
– poziom rozszerzony

Zadanie 1. (4 pkt) Źródło: CKE 01.2006 (PR), zad. 14.

 Egzamin maturalny z matematyki 5 
 Arkusz II 

Zadanie 14. (4 pkt) 
Dany jest ci g trójk tów równobocznych takich, e bok nast pnego trójk ta jest wysoko ci  
poprzedniego. Oblicz  sum  pól wszystkich tak utworzonych trójk tów, przyjmuj c, e bok 
pierwszego trójk ta ma d ugo  a 0a . 
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Zadanie 2. (7 pkt) Źródło: CKE 05.2006 (PR), zad. 19.

Egzamin maturalny z matematyki 
Arkusz II 

10

Zadanie 19. (7 pkt) 
Niesko czony ci g geometryczny na  jest zdefiniowany wzorem 
rekurencyjnym: ),2(log ,2 211 kaaa nn  dla ka dej liczby naturalnej 1n . Wszystkie 
wyrazy tego ci gu s  ró ne od zera. Wyznacz wszystkie warto ci parametru k, dla których 
istnieje suma wszystkich wyrazów niesko czonego ci gu na . 

                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                
                                

 
Nr czynno ci 19.1. 19.2. 19.3. 19.4. 19.5. 19.6. 
Maks. liczba pkt 1 1 1 1 2 1 Wype nia 

egzaminator! Uzyskana liczba pkt       
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Zadanie 3. (5 pkt) Źródło: CKE 11.2006 (PR), zad. 2.

Próbny egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony

3

 

 

Zadanie 2. (5 pkt) 
Wyznacz wszystkie warto ci Rk , dla których pierwiastki wielomianu 

kxxxxW 1282  s  trzema kolejnymi wyrazami rosn cego ci gu 
geometrycznego.  
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Zadanie 4. (5 pkt) Źródło: CKE 11.2006 (PR), zad. 10.

12 Próbny egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony

 

 

Zadanie 10. (5 pkt) 

Ci g liczbowy na  jest okre lony dla ka dej liczby naturalnej 1n  wzorem 

23 2na n p ,  gdzie Rp .   

a) Wyka , e dla ka dej warto ci p  ci g na  jest arytmetyczny. 
b) Dla 2p  oblicz sum  20 21 22 40a a a ... a . 
c) Wyznacz wszystkie warto ci p , dla których ci g nb  okre lony wzorem n nb a pn  

jest sta y. 
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Zadanie 5. (3 pkt) Źródło: CKE 2008 (PR), zad. 6.

Egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony 

 

8

Zadanie 6. (3 pkt) 
Udowodnij, e je eli ci g , ,a b c  jest jednocze nie arytmetyczny i geometryczny, 
to a b c . 
 

                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
                                    
 

Nr zadania 6.1 6.2 6.3 
Maks. liczba pkt 1 1 1 Wype nia 

egzaminator! Uzyskana liczba pkt    
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Zadanie 6. (5 pkt) Źródło: CKE 2009 (PR), zad. 4.

Egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony 

6

Zadanie 4. (5 pkt) 
W skarbcu królewskim by o k monet. Pierwszego dnia rano skarbnik dorzuci  25 monet, 
a ka dego nast pnego ranka dorzuca  o 2 monety wi cej ni  dnia poprzedniego. Jednocze nie 
ze skarbca król zabiera  w po udnie ka dego dnia 50 monet. Oblicz najmniejsz  liczb  k, dla 
której w ka dym dniu w skarbcu by a co najmniej jedna moneta, a nast pnie dla tej warto ci k 
oblicz, w którym dniu w skarbcu by a najmniejsza liczba monet.  
 

                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
 

Nr czynno ci 4.1. 4.2. 4.3. 4.4. 4.5. 
Maks. liczba pkt 1 1 1 1 1 Wype nia 

egzaminator! Uzyskana liczba pkt      
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Zadanie 7. (6 pkt) Źródło: CKE 2009 (PR), zad. 7.

Egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony 

9

Zadanie 7. (6 pkt)  
Ci g 3, 3, 6 2,...x x x  jest niesko czonym ci giem geometrycznym o wyrazach 

dodatnich. Oblicz iloraz tego ci gu i uzasadnij, e 
4
1

20

19

S
S

, gdzie nS  oznacza sum  

n pocz tkowych wyrazów tego ci gu. 
 

                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 
                                 

 

 

Nr czynno ci 7.1. 7.2. 7.3. 7.4. 7.5. 7.6. 
Maks. liczba pkt 1 1 1 1 1 1 Wype nia 

egzaminator! Uzyskana liczba pkt       
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Zadanie 8. (5 pkt) Źródło: CKE 2010 (PR), zad. 5.

Egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony 

10

 

Zadanie 5. (5 pkt) 
O liczbach a, b, c wiemy, e ci g , ,a b c  jest arytmetyczny i 10a c , za  ci g 
( 1, 4, 19)a b c  jest geometryczny. Wyznacz te liczby. 
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Egzamin maturalny z matematyki 
Poziom rozszerzony 
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Nr zadania 5. 
Maks. liczba pkt 5 Wype nia 

egzaminator Uzyskana liczba pkt  


